Centre Etrangers Nov 95
On considére la suitew(,) définie par u o= e et, pour tout entier naturel u,.,= ,/u,, .

On pose, pour tout entier naturelv ,=1In (u,).

l.a:

b:
2.

wo oo

a.:

%
Montrer que, pour tout entier naturelv, . ; = 7“ En déduire la nature de la suite).

Donner I'expression de, en fonction dan . En déduire I'expression dg, en fonction den .
Pour tout entier natura| on pose :
S =Vo+tVi+Vo+ .tV etPo=ugXu X ...XUp.

Montrer que R = es" .

Exprimer S, en fonction den .

En déduire I'expression de,n fonctiom .

Déterminer la limite de la suite {5 En déduire celle de la suite (P

CORRECTION
On sait que powmr>0,o0na: Ir{/E = %In a.

. 1 1
Donc, poum entier naturel quelconque, on&,%;=INup+1=1In ,Ju, = 5 Inu, = EV"

La suite ) est donc une suite géométrique de raison etataipr terme
Vo=1In (ug) =In(e) = 1.

b:

n
L’expression de, en fonction den est alors v,=q" vy = (%]

1
Commev, = In(u,) , on peut écrire que, = e"'" . D'oll I'expression dei, = e 2" .

2.a:

Siaetbsont> 0, alors Inab) =In @) + In(b).

Donc, pour la somme,Sona: §=vo+Vvy+ .. +v,
=In(ug) +In Uy +In(uy) + ... +in @)
=In(UpX Uy XUsX ... XUy

In (Pn)

Donc,onabienpP=¢e™"

b:

S

S, est la somme des(+ 1) premiers termes de la suite géométriqu (

On sait alors que :

Sn=V0

C:

1 n+1
1_qn+1 :1 (2) (1o l n+1
2

1-q 1-=

N[

On en déduit alors que,® e

1 1 n+1
Comme 0 <= < 1, on sait que lim (—] =0.
2 n-+e | 2

Donc la suite ( S ) converge vers 2. Et la sue) converge verse



