Le plan complexe P est rapporté & un repére orthualodirect (Ou ; \7). On désigne par | le point d'affig = 1, par A le point

d'affixezA =1 -2, par B le point d'affixe — 2 + 2 i etqd& ) le cercle de diametre [AB].
On fera une figure que I'on complétera avec légmihts éléments intervenant dans l'exercice. @ndsa pour unité graphique 2 cm.

1 Déterminer le centr® du cercle (C) et calculer son rayon.
2. Soit D le point d'affixezp = M
4+2i
Ecrirezp sous forme algébrique puis démontrer que D esbint gu cercle (C).
3. Sur le cercle (C ), on considére le point E, daffie, tel qu’'une mesure en radians del ( QE) estE.
4
a. Préciser le module et un argumentzge %
. 5 -2 5J2.
b. En déduire queg= C + \ﬁ_ i.
4. Soitr I'application du plan P dans lui-méme qui a touhpM d'affixe zassocie le poir¥l’ d'affixe Z tel que :
eyt )
Z+—-=e"* |z+-|.
2 2
a. Déterminer la nature deet ses éléments caractéristiques.
b. Soit K le point d'affixezy = 2.
Déterminer par le calcul I'i'mage de K parComment peut-on retrouver géométriquement cetadsu
CORRECTION
- . Zpt2Zg 1
1 Q est le milieu de [AB] donc a pour afﬂxez— doncw= - 5
: 1 5
AB=|zpn—zg|=|-3-4i|=5donc le rayon du cercle—éesn\B = 2
+9ij —i -3i+18i + + 15i + 3i
5 25 = 3 9.|) (2 | ) donczp = 6-3i+18i+ 9 _ 15+15i doncz, = 3+3i
2(2+i)(2-1i) 10 10 2
QD =|zp—-2q| = ﬂ+—1‘ = ‘ 4+ 3 ‘ = g donc D est un point du cercle (C ).

2 2 2

3.a E appartient au cercle (C), do& = g donc

, +1l25
E 2] 2

1 e =~ _ 3- 1 o o= o= _ T 1 Tt
argl z-+=|=(u;QE) orQl =—udoncargz.+=|=(Ql;QE) or (Ql; QE)=— doncargz. +=| = — .
g[Ezj( ) > {Ezj( ) or (QF; OF) = {E2j4

3.b. zE+1‘ =3 etarg{zE +1j =T donczE+E :E[COSE +isinE]
2 2 2 4 2 2 4 4
5/2 52, 5J2-2 5J2.
donczE+1 =——+—~Yjdonczg= + i
2 4 4 4 4

4a Z-w=e? (z—w) doncr est la rotation de centfe d'angle%{

2

4.b. Z+% -2 (2+%) doncz=5\/§f—2+ 5\£72i

QK = g donc K appartient au cercle (C ). Dans la rotatie centre d'angleg, (C) est transformé en (C) donc K' appartient au
cercle (C) et une mesure en radians @ ( QK') = E or QK =15Qi donc (Qi; QK') = E

donc K' est le point du cercle (C ), tel qu'une mresen radians decfi ; QK') estg doncK'=E



