Antilles—Guyane juin 2005
(@] u ,\7) est un repere orthonormal du plan P.
Soit A le point d'affixe 1; soit B le point d'affix- 1.

Soit F I'application de P privé de O dans P quitd point M d'affixez distinct de O associe le point M' = F(M) d'affixe _Tl
z

l.a Soit E le point d'aﬁixeelg; on appelle E' son image par F. Déterminer l'affile E' sous forme exponentielle, puis sous
forme algébrique.

b. On note G le cercle de centre O et de rayon 1. Détermimeagie de G par l'application F.
.51

2.a Soit K le point d'affixe 22 3 et K' Iimage de K par F. Calculer I'affixe de K'.
b. Soit C; le cercle de centre O et de rayon 2. Détermiimeagie de G par I'application F.
3. On désigne par R un point d'affixe 1 # e16 0 ] —1t; Tt[. R appartient au cercle Gle centre A et de rayon 1.
a. Montrer quez + 1 = Z2- .

z
En déduire qued+ 1| =2 |. .
b. Si on considére maintenant les points d'affixee® ol 0] —11; Tt[, montrer que leurs images sont situées sur uiéed

On pourra utiliser le résultat dul.

CORRECTION
l.a e'= _]n' = _]E' donce' = — eig Une forme exponentielle d'un complexe rest ® avecr réel,r > 0 donc ceci n'est pas la
e’ e’
i . i i i(7+nj |ﬂ
forme exponentielle de'. —1=¢e"donce'=—e 3 =e'"e3 =e'® ' =¢ 3
. iz . .43
Forme algébriquee'=—¢ 3 :—cosE —|S|nE donce' :—£—|—
3 3 2 2
b. MDC1@0M=1@|Z|=1@‘E‘=1
or|Z| =ﬁ doncMOC; = |[Z|=1= OM'=1= M 0OC,, C;a pourimage lui-méme par F.
z
- iﬂ . . 3
2.a K = 15 donck‘=1 e % (forme algébrique) ols|'=—£—|£
-i 2% 2 4 4
2e 3
b. MDC2w0M=2~:|z|=2~:‘E‘=2
1 o1 1 . . 1
or|Z| :ﬂ donc MO C, = |Z |=§ = OM'= 5 M' appartient au cercle de centre O de rayzbon
z

C, a pour image par F le cercle de centre O de raélon

3. On désigne par R un point d'affixe 1 # et16 0 ] —1t; Tt[. R appartient au cercle Gle centre A et de rayon 1.
a. Montrer quez + 1 :ZT_l. En déduire quez+1|=[Z].
z
Z+1-= _Tl +1= ZT_l
z z

z=1+d%oncz=1+e¢"®donc|z -1|=]|€'®|=1
donc|z'+1|:i or|z'|:i donclz+1|=].

|z] |z|
b. Soit R le point d'affixe 1+'8 o8 0] —1t; Tt[, et R son image par F, R' ayant pour affixe
alors |Z + 1 | = |Z | d'aprés la question précédente donc PR' = ORE &' appartient a la médiatrice de [OP] soitlaudroite
d'équatiorx = E.
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